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Zestaw 1

1. Niech funkcja f: R — R bedzie dana wzorem
rsint, x#0,
flx) = v
0, xz =0.
Sprawdz, czy jest ona rozniczkowalna w kazdym punkcie i oblicz jej pochodng.
2. Niech funkcja f: R — R bedzie dana wzorem
2?sinl, x#£0,
fz) = oD
0, xz = 0.
Sprawdz, czy jest ona rozniczkowalna w kazdym punkcie i oblicz jej pochodna.

3. Przy zatozeniu, ze pochodna funkcji f w punkcie xq istnieje, oblicz granice
h) — —h
hmf(%‘i‘ ) — [(xo )
h—0 2h
Czy z istnienia tej granicy wynika istnienie pochodnej f'(xg)?

4. Znajdz styczng do hiperboli y = -5 w punkcie z = 1.

5. Znajdz wszystkie stycznie do hiperboli y = %5 przechodzace przez punkt o wspol-
rzednych (2,2).

6. Na paraboli y = 22 zaznaczono dwa punkty o odcietych z; = 1 i 25 = 3. Wyznacz

rownanie stycznej do tej paraboli, ktora jest rownolegla do siecznej przechodzgcej przez
te punkty.

7. Parabola o réwnaniu y = ax? + bx + ¢ przechodzi przez punkt (1,2) i jest styczna do
prostej y = x w poczatku uktadu wspotrzednych. Znajdz wartosci a, b i c.

8. Rozwazmy dowolng stycznag do hiperboli y = % Sprawdz, ze odcinek tej stycznej
zawarty miedzy osiami wspotrzednych dzieli sie na potowy w punkcie stycznosci.
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9. Znajdz wszystkie styczne do paraboli y = x* — x, przechodzace przez punkt o wspol-

rzednych (1, —1).

10. Udowodnij, ze styczna do krzywej y = 23 w dowolnym punkcie A(a,a®) dla a > 0
przecina sie z ta krzywa w jeszcze jednym punkcie, w ktéorym nachylenie wykresu jest
cztery razy wieksze od nachylenia w A.

11. Wykorzystujac wzoér na pochodna funkcji x — 2™ dla n € N, wyprowadz wzor na
pochodna funkcji z — /.

12. Ze wzoru na pochodng funkcji odwrotnej wyprowadz wzor na pochodng arc tg.



