
Macierze

Macierzą wymiaru m × n nazywamy tablicę liczb rzeczywistych lub
zespolonych postaci
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Zbiór macierzy m × n oznaczamy przez

Rm×n lub Cm×n.



Dodawanie macierzy

Jeżeli A = [aij ] i B = [bij ] są macierzami tego samego wymiaru, to ich
sumę definiujemy wzorem

A+ B = [aij + bij ].



Mnożenie macierzy przez liczbę

Jeżeli A jest macierzą, a c liczbą rzeczywistą/zespoloną, to iloczyn cA

definiujemy wzorem
cA = [caij ].



Własności działań

Dla dowolnych macierzy A, B i C oraz dowolnych liczb c i d zachodzą
wzory (o ile tylko podane działania można wykonać):

 A+ B = B + A

 A+ (B + C ) = (A+ B) + C

 cA = Ac

 c(A+ B) = cA+ cB

 (c + d)A = cA+ dA

 (cd)A = c(dA)





Mnożenie macierzy

Jeżeli A jest macierzą wymiaru m × k , a B macierzą wymiaru k × n, to
iloczyn AB definiujemy jako macierz wymiaru m × n wzorem

AB = [cij ],

przy czym

cij =

k
X

r=1

airbrj .





Własności iloczynu macierzy

Dla dowolnych macierzy A, B i C oraz dowolnej liczby c zachodzą wzory
(o ile tylko podane działania można wykonać):

 A(B + C ) = AB + AC

 (A+ B)C = AC + BC

 c(AB) = (cA)B = A(cB)

 A(BC ) = (AB)C = ABC





Macierz jednostkowa



(Nie)Przemienność mnożenia

Mnożenie macierzy na ogół nie jest przemienne!









Kolejność mnożeń



Liczba mnożeń



Problem optymalnego nawiasowania



Własność optymalnej podstruktury

W optymalnym nawiasowaniu iloczynu

A1 . . .An

każdy blok
Ai . . .Aj

powinien być nawiasowany według optymalnego nawiasowania tego
bloku.




