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Catkowanie przez czesci

Jezeli funkcje f i g maja ciagte pochodne na przedziale [a, b], to
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Catkowanie przez podstawienie

Jezeli
~» funkcja g jest okreslona i ciagta w przedziale [, 5],
~ funkcja g ma ciagta pochodna w przedziale [, ],

~ funkcja f jest ciagta na zbiorze wartosci funkcji g,

to dlala = g(a))i mamy
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Catka jako pole

Jezeli funkcja f jest ciggta i nieujemna na przedziale [a, b], to polem

obszaru
{(x,y) ER*: x € [a,b], 0< y < f(x)}

/a : f(x) dx.

nazywamy catke
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Catka jako pole
Jezeli funkcje f i g sa ciagte na przedziale [a, b] oraz
g(x) < f(x), x € [a, b],
to polem obszaru
{(xy) €ER® : x € [a,b], g(x) <y < f(x)}

nazywamy catke
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Dtugos$¢ krzywej

Jezeli funkcja f ma ciggta pochodng na przedziale [a, b], to dtugoscia
krzywej

{(x,y) € R?: x € [a, b], y = f(x)}

/ab VI+(F(0Rdx _

nazywamy catke
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Objetos¢ bryty obrotowej

Jezeli funkcja f jest ciggta i nieujemna na przedziale [a, b], to objetoscia
bryty obrotowe;

\__\/—'

{(x,y,z) ER3: x € [a, b], y* + 22 < F3(x)}

T / : f2(x) dx.

)

nazywamy liczbe
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Pole powierzchni bryty obrotowej

Jezeli funkcja f jest ciggta i nieujemna na przedziale [a, b], to polem
powierzchni bocznej bryty obrotowe;

{(x,y,z) ER3: x € [a, b], y* + 22 < F3(x)}

2 / 14 (F/(x))2 dx.

nazywamy liczbe




