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Catka Riemanna

Jezeli funkcja f: [a, b] — R jest ograniczona oraz dla dowolnego ciggu
normalnego podziatéw (Pp)nen przy dowolnym wyborze punktéw
posrednich T, cigg sum R—_ coven Sog@fwg

Op = O'n(fa 'Dna Tn)

jest zbiezny do tej samej granicy, to méwimy, ze funkcja f jest
catkowalna w sensie Riemanna na przedziale [a, b]. Fakt ten zapisujemy

w postaci
rf € Rla, b],’?

a wartos¢ wspdlnej granicy oznaczamy przez

b
/ f(x)dx lub
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Funkcje ciaggte sg catkowalne
Twierdzenie

Jezeli funkcja f: [a, b] — R jest ciagta, to jest ona catkowalna.




Funkcje ciaggte sg catkowalne

Twierdzenie

Jezeli funkcja f: [a, b] =& R ma skonczenie wiele punktéw nieciagtosci,
to jest ona catkowalna.




WHtasnosci catki

Twierdzenie

Jezeli funkcje f, g sa catkowalne na przedziale [a, b], to catkowalna jest

ich suma oraz /ab(f . /ab - /abg.
G’(f* 9 )?)T> i WH)?)O 4 TKSJ?JJ/>



WHtasnosci catki

Twierdzenie

Jezeli funkcja f jest catkowalna na przedziale [a, b] oraz ¢ € R, to
catkowalna jest funkcja cf oraz

/abcf:c/abf.
(£ 2,7)= colf®)9)

)35 SL

'y ®

(_/o]/lfb



