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lloraz ré6znicowy

Niech f: (a, b) — R oraz x,xg € (a, b), x # xp. Liczbe

—

f(x)— f(x0) _ g\f\
A X

X — X0

nazywamy ilorazem réznicowym funkcji £ w punkcie xp dla przyrostu
X — X0



Pochodna funkcji
Niech f: (a, b) — R oraz xg € (a, b).\J\eifeI/iiitnii'eJ(w’raéciwa) granica

i )= f(0)
X—rX0 X — X0

to nazywamy j3 pochodng funkcji ¥ w punkcie xg i oznaczamy
f/(Xo).
Mowimy wtedy, ze funkcja f jest r6zniczkowalna w punkcie xg.
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Styczna

Jezeli funkcja f jest rézniczkowalna w punkcie xg, to styczna do
wykresu funkcji f w punkcie xg nazywamy prostg przechodzaca przez
f(xp) o wspotczynniku kierunkowym réwnym f'(xg).




&\/\\ Nouwmehe W %‘&b%%/\l&b

i—_ Dg S ) X, € (&)L’>







Pochodna funkcji odwrotnej ?Q&VC}A\;“L
ISIATANYS f/]

|
\
Jezeli funkcja f okreslona w przedziale (a, b) jest ciagta i Scisle

monotoniczna oraz f'(xq) # 0, to funkcja odwrotna =1 jest
rézniczkowalna w punkcie yp = f(xg) oraz

Twierdzenie
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Pochodne funkcji elementarnych

~ () = |~ (sinx)' = cosx
— (Xa)/ — ax? 1 N O SN (COSX)/ = —sinx
-1
PN (\/;)/ — ﬁ o L ~ (th)/ - co;lzx
L ~ (%)/ = _XL2 ~e V{L LW (Ctgx)/ - _sin12X
— x\ __ X V B [ I = L
() = e ~ (arcsinx)’ = —
\/_\’_J
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log. x) = &
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Rézniczkowalno$¢ a cigglosé

Twierdzenie

Jezeli funkcja jest rézniczkowalna w pewnym punkcie, to jest w tym
punkcie ciagta.
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Algebraiczne wtasnosci pochodnej

Twierdzenie

unkcje fig/sa réiniczko@ punkcie xp, to (
c - f)(x0) = ¢ - F/(xo) dla dowolnego ¢ € R, CU

~ (f+g) (%) = f'(x0) + &'(x),

~ (f-g)(x0) = f'(x0)g(x0) + f(x0) - &'(x0),

(o Fla)glo) = Fla)g'te) 1, .
N (E> (x0) = 0] _ L\ 8&0)%0




Pochodna funkcji ztozonej

Twierdzenie

Jezeli funkcja g ma pochodng w punkcie xg, a funkcja f ma pochodng
w punkcie g(xp), to

(fog)(x) =f"(g(x0)) - &'(x0).
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