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Zestaw 1 — Rachunek rézniczkowy

1. Oblicz pochodne funkcji danych wzorem:

a) f(r) =sin(lnz +/x),

g arccosx
z—1 -
In oT1

(v)
fla) =es,
(v)

—
8
Il

+

2. Na paraboli y = 22 zaznaczono dwa punkty o odcietych 1 = 1 i 25 = 3. Wyznacz
rOwnanie stycznej do tej paraboli, ktora jest réwnolegla do siecznej przechodzacej przez
wybrane punkty.
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T+=, ktora przechodzi przez poczatek ukladu wspol-

3. Znajdz styczna do krzywej y =
rzednych.

4. 7Zmajdz wszystkie styczne do paraboli y = 22 — 4x + 1, przechodzace przez punkty
o wspotrzednych (0,0) lub (1,1).

5. Ze wzoru na pochodng funkcji odwrotnej wyprowadz wzoér na pochodna arc tg.

6. Wyznacz przedzialy monotonicznosci funkcji danej wzorem
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7. Wyznacz ekstrema lokalne funkcji danej wzorem
f(z) = 2%e".
8. Wyznacz najmniejszg i najwieksza warto$é¢ funkeji danej wzorem
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na przedziale [0, 1].
9. Uzasadnij, ze
r—1
Inx >2——, x> 1.
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10. Prostopadloscienne pudetko majace w podstawie kwadrat, ma mie¢ objetosé 2000 cm?.
Material na dno kosztuje 30 zt za cm?, za$ na $ciany boczne jest o polowe tanszy. Jakie
powinny by¢ wymiary pudetka, aby koszt zuzytego materiatu byt minimalny?

11. Bieznia lekkoatletyczna ma diugo$é 400 metrow i sktada sie z dwoch réwnolegltych
odcinkoéw oraz dwoch potokregow je taczacych (jak na rysunku). Jakie wymiary powinna
mie¢ bieznia, aby powierzchnia prostokata wewnatrz toru biegowego byta jak najwieksza?

12. Firma wydobywajaca rope naftowa musi utozyé¢ rurociag z punktu A lezacego przy
brzegu do platformy wiertniczej znajdujacej sie na morzu w punkcie B. Koszt ulozenia
1 km rurociagu wzdtuz brzegu wynosi $ 500 000, natomiast na dnie morza $ 1 000 000.
Jaki jest najmniejszy mozliwy koszt utozenia takiego rurociagu?

13. Wyznacz:
a) ez dokladnoscia do 1077,



b) v/3.96 z dokladnogcia do 1075.

14. Wykorzystujac regute de I’'Hospitala, wyznacz granice:
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