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Zestaw 6

1. Wykorzystujac definicje catki Riemanna, oblicz granice:
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2. Oblicz calki oznaczone:
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a) / 11 — x| dz, b) / In|z — e|dx.
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3. Zalézmy, ze funkcja f jest ciagla i parzysta na przedziale [—a, a] dla pewnego a € R.
Uzasadnij, ze

/_aaf(x) dz = 2/0af(x) dz.

4. Zalozmy, ze funkcja f jest ciagla i nieparzysta na przedziale [—a, a] dla pewnego a € R.
Uzasadnij, ze

f(z)dz = 0.
5. Zalozmy, ze funkcja f jest ciagta na przedziale [a, b]. Uzasadnij, ze

/(ff(x)dxz/jf(a#—b—x)dx.

6. Zalozmy, ze dla pewnej funkcji ciaglej f: R — R i dowolnego a € R zachodzi

a+1
/ (&) dz = 2025.
a—1

Uzasadnij, ze funkcja f jest okresowa.

7. Oblicz pole obszaru ograniczonego krzywymi:

a) y=2zx—1° y=—z1,

b) yz%,yz%,yzlldlax}().
8. Oblicz dtugosé krzywej
e’ +1
e* —1

9. Oblicz objetos¢ bryly powstalej przez obrot krzywej

1
y=1In dla§<x<1.

y=tgux, 0<z< %

dookota osi Oz.

10. Oblicz pole powierzchni powstalej przez obrét dookota osi Ox krzywej
y = 227 0<z<1

11. Oblicz calki niewlasciwe:
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