









































































































Intuicja fizyczna i geometryczna





Niech f : (a, b) ! R oraz x , x0 2 (a, b). Liczbę

f (x)� f (x0)

x � x0

nazywamy ilorazem różnicowym funkcji f w punkcie x0 dla przyrostu
x � x0.



Pochodna funkcji

Niech f : (a, b) ! R oraz x0 2 (a, b). Jeżeli istnieje (właściwa) granica

lim
x!x0

f (x)� f (x0)

x � x0
,

to nazywamy ją pochodną funkcji f w punkcie x0 i oznaczamy

f 0(x0).

Mówimy wtedy, że funkcja f jest różniczkowalna w punkcie x0.





Interpretacja geometryczna

Jeżeli f 0(x0) istnieje, to prostą o równaniu

y = f (x0) + f 0(x0)(x � x0)

nazywamy styczną do wykresu funkcji f w punkcie x0.



Związek z ciągłością

Twierdzenie
Funkcja różniczkowalna w punkcie jest w tym punkcie ciągła.



Oznaczenia



Przykład



Przykład



Pochodna funkcji odwrotnej



Pochodna funkcji odwrotnej

Twierdzenie
Jeżeli funkcja f jest ściśle monotoniczna oraz f 0(x0) 6= 0, to funkcja
odwrotna f �1 jest różniczkowalna w punkcie y0 = f (x0) oraz

(f �1)0(y0) =
1

f 0(x0)
=

1
f 0(f �1(y0))

.


